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【數學補救教學活動設計】等差級數求和公式的理解  
姓名 蘇恭弘   臺南市立忠孝國中/臺南市國中數學輔導團 

                    張靖宜   臺南市立後甲國中/臺南市國中數學輔導團 
       

一、實施對象：二年級（█一般班級   □攜手課輔班級） 

 

二、教學目標 

主    題 █數與計算  □量與實測  □幾何  □代數  □統計與機率 
相關分年細目(97) 8-n-06 能理解等差級數求和的公式，並能解決生活中相關的問

題 

教學目標 讓同學理解等差級數求和公式的由來，並能試著解決生活情境 
中的問題 

三、學習難點 

n 學生常常是將等差級數求和的公式背下來，如果遇到符合公式的樣子的數據，就會

答對，但是若題意稍作調整，就無法正確解題。 
 

四、補救教學內容處理：█簡化   □減量   █分解   □替代   █重整 

n 調整時可採一種或多種方式進行 
n 教學規劃以 1-2 節課能達成為原則 
n 涉及教學目標調整幅度較大者請謹慎使用並清楚說明 

教學處理 內容說明  
簡  化 調整教學目標內涵之難度或認知程度 
減  量 減少教學目標內涵的內容份量 
分  解 將教學目標分解為幾個小目標進行教學 
替  代 將教學目標以另一種方式或表徵來達成 
重  整 以生活化或功能性的型態達成教學目標 

 

五、教學規劃與實施 

（一）設計理念 
          一般教師在推導等差級數公式時，經過解說之後，最後通常會以「梯形公式」來 
      說明，但是有了這個簡易的結論，雖然可以讓多數的學生作出題目，但是對於學習落 
      的學生並無法理解，等差級數求和的公式與「梯形公式」有任何關連，本教案嘗利用 
      操作與實例的說明，讓學生體會與理解等差級數求和的公式。 
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（二）教學活動 
主要問題與活動 說明與評量重點 

一、由生活中的實例，請同學想一想如何 
解決要求出總和的問題。 

   例 1: 有多少張椅子? 

     
   例 2: 牆上有多少個突出物?   

 
   例 3: 在方框內有多少個房間? 

(如果一個窗戶代表一個房間) 

    
   例 4:有多少個三角形? 

    

1.引起學生願意去計算的動力。 
2.由生活中的物品作例子，而且從擺放不  
 太有規律的物品，到愈來愈來規律的情 
 況。 
3.同學願意參與就給予鼓勵。 
 
 
例 1:  23 張椅子 
 
 
例 2:  21 個突出物 
 
 
 
 
 
 
 
 
例 3:   40 間 
 
 
 
 
 
 
例 4:   18 個 
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主要問題與活動 說明與評量重點 
 
  例 5:有多少個紅色的磁磚? 

    

	   	   例 6:	   共有多少顆鐵珠?    

 

 
 
【結論】 
    如果要計算的物品，沒有明顯規則的

話，要計數的話很不方便;但是如果有規

則的話，算起來比較快。 
 
二、由例 6，我們知道要真的動手去數，	  
	   	   	   	   雖然不失為一個方法，有時候還真的	  
	   	   	   	   挺累人的，所以，老師希望同學利用	  
	   	   	   	   作業單上提供的方格紙，將算式畫成	  
	   	   	   	   格子，看看改用這種方法，會不會讓	  
	   	   	   	   同學們發現計算總和時的秘密。	  
	  
    如果我們不想只是用「數」的方式解     
    決求總和的問題，有沒有別的求法? 
    以計算 1+2+3=?為例: 
    我們可以利用塗方格的方式來計算， 

 
 
例 5:    16 個 
 
 
 
 
 
	  
例 6:	   	   	   	   120 顆 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



4	  
	  

主要問題與活動 說明與評量重點 
   【作法】 
   在紙上塗出 1 格、2 格與 3  
   格，然後在旁邊再從 3 格、2 格、1 格 
   塗回來，同學們會發現，我們塗色的部 
   份變成了一個長方形! 
 
   長為 4 格、寬為 3 格，所以共有 12 格， 
   但是我們塗了 2 次，因此全部只有 12 
   ÷2=6 

     
   所以 1+2+3=(4×3)÷2 
             =6 
   
例 1:求 1+2+3+4+5+6+7=? 

    

      依照上面的作法，同學們發現塗完

色之後，長、寬各是多少格呢? 

     
   長為 8 格、寬為 7 格，所以共有 56 格， 
   但是我們塗了 2 次，因此全部只有 56 

 
 
1. 鼓勵同學除了直接相加計算之外，是

否可以利用「圖形」輔助，看出計算

的訣竅。 
 
 
 
 
 
2. 在方格上塗色時，可以沒有不同顏色

的筆，可以讓同學，以畫斜線的方式

來塗色。 
 

◆ 也可以同學的接受度改成「剪紙」， 
剪成兩塊相同的紙片，再試著拼成

一個長方形 
 
註: 因怕印刷時顏色不好區分，在旁邊 
    疊合的同一塊圖形，以「空白」 
    來表示。 
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主要問題與活動 說明與評量重點 
   ÷2=28 
    所以 1+2+3+4+5+6+7=(8×7)÷2 
                      =28 
 
   例 2:求 1+3+5+7=? 

    

    
   長為 8 格、寬為 4 格，所以共有 32 格， 
   但是我們塗了 2 次，因此全部只有 32 
   ÷2=16 
    所以 1+3+5+7=(8×4)÷2 
                =16 
   例 3:求 2+4+6+8+10+12=? 

   
   由上圖知，長為 14，寬為 6，所以共有 
   84 格，但是我們塗了 2 次，因此全部 
   只有 84÷2=42 
   所以 2+4+6+8+10+12= (14×6)÷2 
                      =42 
 

◆ 由以上的例子，同學是否發現它們都 
   有共同的特性? 
   總和可以看成一個長方形的格子

數，而這個長方形的長是【第一個數字

與最後一個數字相加】，而寬是【有多少

個數字要加相】，最後因為我們將總和算

了兩次，所以答案還需除以 2。 
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主要問題與活動 說明與評量重點 
以數學符號來表示就是 

   總和=    
 

三、練習題 
  1.計算 5+10+15+20+25+30=? 
 
  2.計算 3+6+9+12+15+18+21=? 
 
  3.計算 
     1.2+1.4+1.6+1.8+2+2.2+2.4+2.6=? 
 
◆想一想，塗格子的方法是固定的嗎，會

不會影響我們對於答案的計算? 
   以求 2+4+6+8+10+12=? 為例 
    原本我們的塗法是 

     
   如果有同學把它塗成以下的樣子，可以

算得出來嗎? 

     
   所以 2+4+6+8+10+12= (12×7)÷2 
                      =7×6 
                      =42 
   好像也可以，不過似乎可以變成兩個 

數目字相乘喔。 
 
   重新檢驗一下，上面的其他題目: 
   1+2+3+4+5+6+7=(8×7)÷2 
                 =4×7 
                 =28 
   1+3+5+7=(8×4)÷2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

◆ 針對理解能力較佳的同學，可以適

度地引導，利用「等差中項」求和

的觀念。 
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主要問題與活動 說明與評量重點 
          =4×4 
          =16 
 
   觀察上面 3 題: 
   2+4+6+8+10+12=7×6 
   1+2+3+4+5+6+7=4×7 
   1+3+5+7=4×4 
   有沒有發現什麼特別的事呢? 
   6 和 8 的等差中項是 7 
   3 和 5 的等差中項是 4 
   利用上一節提過的等前中項的概念 
，同學們可以發現: 
     總和=等差中項×項數 
 
四、如果遇到首項、末項其中一個數字，

不是已知時，能不能求出總和呢? 
   例 1: 
    等差數列的首項為 2，公差為 3，請問  
    此數列前 10 個數字之和為何? 
    說明: 
    利用之前學過的末項的求法，我們可

以得到 
   第 10 項為 2+3×9=29 
   因此，同學們可以由總和的公式算出 
   此數列前 10 項之和為 
    (2+29)×10÷2=155 
 
  例 2: 
    等差數列的第 10 項為 22，公差為 2，

請問此數列前 10 個數字之和為何? 
   說明: 
    利用等差數列的特性，我們得先算出

首 項: 
     首項+9×2=22 
     所以首項=4 
   因此，同學們可以由總和的公式算出 
   此數列前 10 項之和為 
    (4+22)×10÷2=130 

 
 
 
 
3. 盡量先不出現求 n(項數)的題目，避免

同學產生太大的困擾。 
 
◆如果同學在等差數列部份--求首項或末 
項，觀念尚不清楚時，可適時再給以予說

明與練習。 
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主要問題與活動 說明與評量重點 

五、練習題 

  1.等差數列的首項為 3，公差為 2，請問

此數列前 12 個數字之和為何? 
 
 
  2.等差數列的首項為 14，公差為-2，請 
    問此數列前 20 個數字之和為何? 
 
 
  3.等差數列的第 16 項為 24，公差為 2，

請問此數列前 16 個數字之和為何? 
 
 
  4.等差數列的第 20 項為 30，公差為-2，

請問此數列前 20 個數字之和為何? 
 
 
 

六、學生表現與教學省思 

 在教學的過程中，因為這部份的考試內容大部份屬於綜合應用類，所以當同學學會了基

本的概念與作法之後，雖然他們產生了一些「數學成就感」，但是當要他們實際去解決如基測

之類的考題時，同學就會顯得吃力，所以部份同學的「數學成就感」不易維持。 
 

七、學習資源參考資料 

國中翰林版教科書 
數學王子的家網站 
 

八、附件 

n 如學習單或學生解題記錄 
見下一頁 
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【數學補救教學活動設計】等差級數求和公式的理解  

學習單	  

	  
	   	   	   	   在以下的活動中，我們希望讓同學體會等差級數求和的公式的由來，請和老師一起來探

險與挑戰。	  
	  
【活動一】	   	   猜猜看，有多少個?	  
例 1: 有多少張椅子?	   例 2:牆上有多少個突出物?	   例 3:在方框內有多少個房間? 

(如果一個窗戶代表一個房間) 

	   	   	  
答 答 答 
例 4:有多少個三角形?	   例 5:有多少個紅色的磁磚? 例 6:	   共有多少個鐵珠?	  

	  

	   	  

答 答 答	  

	  
【活動二】	   	   動手作，算總和。	  
	   	   	   	   由例 6，我們知道要真的動手去數，雖然不失為一個方法，有時候還真的挺累人的，所

以，老師希望同學利用作業單上提供的方格紙，將算式畫成格子，看看改用這種方法，會不

會讓同學們發現計算總和時的秘密。	  
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範例:	   計算 1+2+3=?	  
作法: 在紙上塗出 1 格、2 格與 3 格，然後在旁邊再從 3 格、2 格、1 格塗回來，同學們會發    
      現，我們塗色的部份變成了一個長方形!( 在方格上塗色時，可以沒有不同顏色的筆， 
      同學們可以改用畫斜線的方式來塗色。) 

	   	   	   	   	   	   	  
	  
例 1: 求 1+2+3+4+5+6+7=?	   例 2: 求 1+3+5+7=?	   例 3: 求 2+4+6+8+10+12=? 

	   	   	  
你的答案是 
 

你的答案是 你的答案是 
 
 

同學們，你發現了如何能計算出這些題目，比較快的方法了嗎?	  
你的想法是:	  
	  
	  
	  
	  
	  
練習題	  
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1.求 5+10+15+20+25+30=? 
 
  
 
 
 
 
 
 
	  

2.求 3+6+9+12+15+18+21=?	   3.求  
1.2+1.4+1.6+1.8+2+2.2+2.4+2.6=?	  

【活動三】	   	   條件改，算總和。	  
   如果遇到首項、末項其中一個數字，不是已知時，能不能求出總和呢?	  
   例 1:已知等差數列的首項為 2，公差為 3，請問此等差數列前 10 個數字之和為何? 
    說明 
    利用之前學過的末項的求法，我們可以得到第 10 項為 2+3×9=29 
    因此，同學們可以由總和的公式算出此數列前 10 項之和為 
    (2+29)×10÷2=155 
 
  例 2:已知等差數列的第 10 項為 22，公差為 2，請問此等差數列前 10 個數字之和為何? 
    說明 
    利用等差數列的特性，我們得先算出首項:   首項+9×2=22   所以首項=4 
    因此，同學們可以由總和的公式算出此數列前 10 項之和為 
    (4+22)×10÷2=130 
	  

練習題 

  1.已知等差數列的首項為 3，公差為 2，請

問此等差數列前 12 個數字之和為何? 
 

 
 
2. 已知等差數列的首項為 14，公差為-2，請

問此等差數列前 20 個數字之和為何? 
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4. 已知等差數列的第 16 項為 24，公差為  
2，請問此等差數列前 16 個數字之和為何? 

4. 已知等差數列的第 20 項為 30，公差為-2， 
  請問此等差數列前 20 個數字之和為何? 
 
 
 
 
 
 

	  

同學們，學會了嗎?	 動手試試看，您會發現「等差級數」一點也不難喲，加油~	 

 
 


